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ΤΑΞΗ Γ΄

ΘΕΜΑ 1Ο 

Δίνονται οι μιγαδικοί w, z με 
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και 
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Α) Να δείξετε ότι 
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Β) Αν οι παραπάνω μιγαδικοί ικανοποιούν την εξίσωση 
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, να βρεθεί ο γεωμετρικός τόπος των εικόνων του w.

ΘΕΜΑ 2ο 

Θεωρούμε συνάρτηση f συνεχή και γνησίως μονότονη στο R με 
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α) Να βρεθούν τα f(1), f(4) και να δειχθεί ότι η f είναι γνησίως φθίνουσα

β) Να δειχθεί ότι υπάρχει μοναδικό 
[image: image6.wmf]0
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, τέτοιο ώστε 
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γ) Να δειχθεί ότι υπάρχει μοναδικό 
[image: image8.wmf]1
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, τέτοιο ώστε 
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δ) Να λυθεί η ανίσωση 
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ΛΥΣΕΙΣ ΤΩΝ ΑΣΚΗΣΕΩΝ ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ
ΘΕΜΑ 1Ο 

Α) 
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, δηλαδή 
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Β) 
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Άρα, ο w ανήκει σε κύκλο κέντρου Ο(0,0) και ακτίνας ρ=
[image: image15.wmf]2
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ΘΕΜΑ 2Ο 

Α) Είναι 
[image: image16.wmf](
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Αφού η f είναι γνησίως μονότονη και ισχύει f(4)<f(1), προφανώς η f είναι γνησίως φθίνουσα.

Β)Θεωρούμε τη συνάρτηση 
[image: image17.wmf](
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 για την οποία ισχύει:

· Η g είναι συνεxής στο [1, 4]

· g(1)=f(1)-2=3-2=1>0

· g(4)=f(4)-8=2-8=-6<0

Άρα, σύμφωνα με το θ. Bolzano υπάρχει ένα τουλάχιστον 
[image: image18.wmf](
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 τέτοιο ώστε 
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. Επειδή η g είναι γνησίως φθίνουσα (ως άθροισμα των f(x) και -2x που είναι γνησίως φθίνουσες) το 
[image: image20.wmf]0

x

 είναι μοναδικό.

Γ) Προφανώς ισχύει 
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οπότε για κάθε 
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Και με πρόσθεση κατά μέλη παιρνουμε
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Σύμφωνα λοιπόν με το θεώρημα ενδιαμέσων τιμών, υπάρχει 
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Δ) Επειδή η f είναι γνησίως φθίνουσα, έχουμε
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